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Théorème de Weierstrass par les polynômes de Bernstein : 2-Q p . 518 228-264-266

Toute fonction continue sur la D et limite uniforme , Anne segment ,
d' une

suite de polynômes -

Démonstration : Soit f : lo, i
] -t une foehn continue ,

soit w mon

module de continuité uniforme? i - e : wlhl = hep
lu.nl ≤µ

{ MI - 1hr) / |

soit Brca1 = Ça ( I ) f / kn ) akh
-al
""

le niwpdgre.me de Bernstein de

f.
Alors : r ) l Bn - JU - → 0 sur G ,

D
n-) to

2) A Bn -Jun ≤ Cw ( fu ) pour un C >0

3) 7f / A Bn - filo ≥ Cw ( Fn ) par un C> 0
.

demonstration : 1) donut Rf G. ☐
,

✗~ Bla ) ; Ita , . . .

.

Ml un ethaulillon

de ✗ et Sn = ÇÎ Xi .

Alors Si Nishi a)⑨ et E- 1f / § ) ) ? Bnln) done flnl - Bin ) = EH _FED
Soit 0es < 1

,

alors 111N - Bnlnll ≤ E- ( Ipu ) - K¥11 )
≤ E- ( Hh) - flsn-nllkln-sn-nlcstlftntf.lk/H4a-&p,s)

PEI ↓
≤ WH Pha - balles / + Lujua Plk -ÇI > s )

par elevèpalitè de ≤wltlt 241lb PI Inn _ Snl >ns )

Tchebychev ②
↓
≤ wtf ) + Lupus

Varon)

¥
≤wltlt 2kfUn nain

n2 f2
un- NE 14

↓
≤ wltlt Muso ✗ 2¥

Sur JO, IE

- s alt )done kbn - Illo ≤ WHIT MU- ✗à
n-⇔

done line hyp Kbr - ftto ≤ alt ) -> O done him Ubn - Illo =
0

.

a-Sto J-so n-Sto

③
2) Dar sous - additivité et croittaux de w et par une récurrence ,

on a :



b.h / d
,
hbt G.D : wldhl ≤ ldtalwlhl

there pour le = Fn et D= Tn / a- G- | ; on
a :

q
EG"] Cou ( s

w / la - E. 1) ≤ Irrita - En / + du / ¥ )

or 11hr1 - Bilal ≤ Et Yul - f1 E.) 1) ≤ Elu ( Ia - El ) )
≤ Elkin - ¥ / +114¥ ) )
Ew ( Fn ) ( 1 + Tn tla - 9-b)
≤ Y Fn ) ( 1 + rn Un

_ ça, )
↓ tu l'enfant

de Landry -Schwarz ⑥

tu / ¥ ) ( rt on voulant /⑤

≤ ulfrnlln-rnm.IT )
≤ wtfn ) 1^+12 ) = 3- wtf )

d' où llbn - JU- ≤ E- WIFI

3) fait 1hr1 = la - 12 / alors wlhl ≤ h (*)

Mais Ubn - ju- ≥ / f112 ) - Bn / E) | = / BIEN = Elf / E ) )
à Sn = 4- + .

- + tn et si ~ B / 121 iid = Et / San -El )

Ubn -fb ≥ En E- ( 12h
- nl ) = En E- ( l Est - - +Gt ) où G. = 2h

.

- I

et dare Ei ~

Radewaeheriid@UBn-flloo721nUEr_t-.tErUs≥ 21mg Il Est . - + Euh par lleuèghletè de
"

Khintchine ⑦

≥ ¥2 ¥ ≥

ErnwlFnlBphrHH@ZQp.llYUn module de continuité est une application non nulle

C. Int → Int telle que :

• Ilot = 0 • Y et centime etcrainte • Cest ten - additive : Kate
,

414-+41 ≤ Ette) +44-21



② Zap . toc quizaine en Tchebychev : Pl / ✗ - EKV ≥ t / ≤ K¥2
pour ✗ Et et t> 0 .

S'obtient depuis l' inégalité de Ratner
: PIKI> tl ≤ Ell¥

En effet : PUX - EHHI ≥ t.PL/lX-EH)lIt4
≤ Ell×ÊY =

Vax
€2

Ici : PI Inn - sont > s ) Srv B / n ,
al done E-( Snl = ne

③ top - 114 Parue : V-rEIN.tt -4Mt
,
lttl ≤ illtl

done Hq EIN l q ≤ d < 9+1 louve IP
,

Yldtl ! lellatlltl ≤ KHUN
116+1144-1

④ Ouvrard
p . It Kielder : Il XY lls ≤ A ✗ Hp Mdp si ✗ C- l' i YEL ?

Par p⇒ = 2 : U ✗4th ≤ tlxlhUYUL

Ici : ✗ = a - § ; 4--2 done Ux
- Elk ≤ Un

_ Elle

⑤ Il a
- KHz = NE (G) - ÇA , = E(lElkntʰn

04ᵗʰ
=É varlxt.EC/x-EHn4

=

tarlkM-.llX-EHllli@ZQp.Z47 ✗~ Rademacher si ⑥ ( ✗ = 1) = DIX = - 1) = 12

⑦ top -

247 hfhs ≤ Mlk ≤ Fr414 V-j-rn-vutlm-i.int
où riltl = signet nul Liat ) ) ; ri vnadeuachn .

⑧ Elflxll = ÏÇ flni ) PH -_ ai ) si ✗ est disait

= ff121 DRH si ✗ et vortimer

done E- 111¥)) = ÇI ft ) PIK : KI SinBhai

done Ponk) = (E) ah 4-ni
"



= ÇA # (Ha" Kal
"

= Bnlnl

① Ouvrard p .
23 MIN > Et ≤ E¥) .

to

E- Hill = JIXIDP ≥ / +7×1 DP ≥ t J, DP = t PLKI ≥t)
IR t -

≥t

⑥ ✗ i v RUN ; PLXI = c) = Plxi = - il = Ne

ŒLXI ) - O Etxi 2) = 1-

Voulu
+ .

.tk
= E- ( Het . +XP ) - E¥fnt
= E- ( EX" -2ff. Xij )
=
EŒLXI ' ) = n

⑨ Xs
.
. . ,
M N B / al indep ; ☒ Xi .- il = x PIX:o)

= 1- se

E- ( Att . +
a) = E EH:) = NK ;

Eli 2) = se

E- ( (A-+ . . + A) 2) = [ Elxi 2) +

t.E.EC/uilE-lxjl--nkt2nh-2-x2=nn+n2R2-nn2Vae(
txt .

- + xnl = vent ahi - nn2- tint = un /1- x) .

Si
= k) =

Plie + - + a =
k )

= ( Z ) PH ; = o)
" "

Phi =D
"

=L ? / aha - al
"
"




